Daniela Stoica

Matematica

Ghid complet
pentru Evaluarea Nationala

clasa a VIII-a

— edifie revizuitd —

Z Booklet


https://www.libris.ro/carte/matematica-ghid-complet-pentru-evaluarea-nationala-clasa-8-daniela-stoica/48475917

Cuprins

NOHUNE A€ TEOTIE....cv.iviviiceci e es ettt 4
EXercitil $1 probleme ...........cocoviiiiiiiiiiie et 28
1. Multimea numerelor Naturale ............coooeiiiiiieireeoeesee oo 28
2. Multimea numerelor fntregi........... wswses senmmmss i s oo o or 33
3. Multimea numerelor rationale ......................ocooovooeooo 35
4. Multimea numerelor reale ....................ocooiooooeeo oo 43
5. Rapoarte si proportii. Procente. ProbabilitAti .................cococoooovivi 46
6. Caleul algebriC ....voveveeerieececeeeeeeeeee e v W anenanessns 50
T FUNCHL 1o e e 54
8. Ecuatii si sisteme de ecuatii liniare. Inecuatii. Probleme care se
rezolvd cu ajutorul eCUAtiTOT. ... 58
0. UnGhi........... e e ormmmemmseassssmte et esecrcessenes 64
LU b o124 1Y IR m—— e —— I 66
[T Patrulatere ... 76
L8 KO, ..c.es ettt ettt st e e RS e 89
13. Paralelism si perpendicularitate in spatiu. Poliedre...........oovvvivovvirooo, 92
14, Corpuri TOTUNAE .........viiiiiii o) 103
e 108
RS DUINSUL s34 4455455455585 086001 emmnmsarasnsmermenme ssssvanssassisesayons sseas sars ommss s ssshna siasss i S dostitss 228



Notiuni de teorie

ALGEBRA

» Multimi
@ — multimea vidi (multimea care nu are niciun element)

Daci un element x apartine unei multimi A se noteaza cu ,.x € A”, iar dacd un element y
nu apartine unei mulfimi A se noteaza cu .y  A”.

Daci toate elementele unei multimi 4 se gasesc intr-o altd multime B, atunci spunem ca
A este inclusd in B (A C B) sau cd multimea B include multimea A (B D A).

Doud multimi sunt egale daca au aceleasi elemente.

O multime este finitd daci totalul elementelor sale se poate exprima printr-un numar
natural. Cardinalul unei multimi finite A reprezintd numarul elementelor sale §i se
noteazi cu card A. Daci o multime nu este finitd, atunci este mulfime infinitd.

N = {0; 1; 2; ...} — multimea numerelor naturale

N*= {1;2; ..} = N\ {0} — multimea numerelor naturale nenule
Z={..;-2;-1;0; 1, 2; ...} — multimea numerelor intregi

Z.,= {1;2; ..} = N* — multimea numerelor intregi pozitive

Z._={...;-2; -1} — multimea numerelor intregi negative

Q — multimea numerelor rationale (exemple: 2;-8;-1,5;3,1(4); %; —%)

R — multimea numerelor reale (exemple: 8;—-2; 1,35, —2,23(45); %; —%; V5 _¥>
R\Q — multimea numerelor irationale (exemple: V35; —2V2; ,#)
NcZcQcR

e Operatii cu multimi

Reuniunea multimilor 4 si B, notatd 4 U B, contine toate elementele celor doud multimi.
scrise o singurd datd (4 U B = {x | x € 4 saux € B}).

Exemplu: 4 = {0,1,2,3},8=10,2,4,6,8} 2 AUB=10,1,2.3,4,6,8]

Intersectia multimilor 4 si B, notatd A N B, contine elementele comune celor doud
multimi (4 N B= {x | x € 4 six € BY}).

Exempla: 4 = {0, 1,2,3},8=10,2,4,6.8} =4 N B= {0, 2}

Diferenta dintre multimea 4 si multimea B contine elementele care sunt in multimea 4 si
nu sunt in multimea B A\ B = {x| x € 4 six & B}).

Exemplu: 4= {0,1,2,3},5=10,2,4,6,8; = A\B={1,3} siB\4=1{4,6,8}
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P> Divizibilitatea numerelor naturale

Spunem ¢i un uumdr natural a se divide (este divizibil) cu un numdr natural b daci
existd un numar natural ¢, astfel incit a = b - ¢. Se noteazd ,a * b” (si se citeste ,.a se
divide cu b” sau a este divizibil cu b) sau .6 | a” (se citeste ,, b divide ). Vom spune ca
a este un multiplu al lui b sau ca b este un divizor al lui a.

Spunem cad un numdr natural a nu se divide cu un numar natural b daci nu existd un
numdr natural ¢, astfel incit a = b - ¢. Se noteaza b + a sau a + b.

Un divizor comun al numerelor naturale a si b este un numar natural d cu proprietatea
dlasid]|b.

Un multiplu comun al numerelor naturale a si b este un numar natural 7 cu proprietatea
miasim:b,

1 este divizor comun al tuturor numerelor naturale.

0 este multiplu comun al tuturor numerelor naturale.

Criterii de divizibilitate

Un numar se divide cu 2 dacé are ultima cifra para, adicd 0, 2, 4, 6 sau 8.

Un numar se divide cu 5 daca are ultima cifrd 0 sau 5.

Un numar se divide cu 10" daca are ultimele n cifre egale cu 0.

Un numar se divide cu 3 daca suma cifrelor sale este un numir divizibil cu 3.

Un numadr se divide cu 9 daca suma cifrelor sale este un numair divizibil cu 9.

Numere prime. Numere compuse

Daca a este un numar natural diferit de 0 si 1, atunci 1 si a sunt divizori improprii
al lui a. Ceilalti divizori, daca exista, se numesc divizori proprii.

Un numar diferit de 0 si 1, care are doar divizori improprii, se¢ numeste numar prim. Un
numdr care are $i divizorl proprii se numeste numar compus.

Determinarea celui mai mare divizor comun (c.m.m.d.c.) — se scriu numerele ca
produse de puteri de numere prime, se aleg factorii comuni cu exponentul cel mai mic si
se inmultesc.

Determinarea celui mai mic multiplu comun (c.m.m.m.c.) — se scriu numerele ca
produse de puteri de numere prime, se aleg toti tactorii comuni si necomuni, o singuri
data, cu exponentul cel mai mare si se inmultesc.

Exemplu: 24=2°-3 cmm.d.c. (24,18)=2-3=6

18=2-32 c.m.m.m.c. (24, 18)=2%- 32 =172
Relatia intre c.m.m.d.c. si c.m.m.m.c. ale doud numere naturale a si b:
(a, b) - a, bl=a - b,unde (a, b) — cmm.d.c., [a, b] — c.m.m.m.c.

Numerele prime intre ele sunt numerele care nu au divizori comuni in afara de 1.
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P Puteri

exponent
a'=a-a-a-..aa€R,neNn>2
4 —_—
de n or1

bazd
Prin definitie, @° = 1, pentru orice numar natural nenul «, i @' = a, pentru orice numar
natural a.

Observatie: 0 nu are sens.

< - oo
Dacia € R"sin €N, atunci @™ =

Reguli de calcul cu puteri

Daci a si b sunt numere reale nenule, iar m si # sunt numere intregi, atunci:

aya"-a"=a"", c) (@)'=a™m, eya": b"=(a: b)".
b)a™:a"=a"™", dya” b"=(a - b)"

Axa numerelor este o dreaptd pe care este 0 A .
fixat un punct O, numit origine, o unitate 0 1 3

de masurd si un sens. Oricdrui numar real  origine

i corespunde un punct pe axa numerelor.

Numirul este coordonata punctului respectiv. Punctul 4 din figura de mai sus are
coordonata 2 (scriem 4(2)). Originea axei numerelor are coordonata 0.

Opusul numdrului real nenul a este numirul real —a. Opusul numarului 0 este 0.

Inversul numdrului real nenul a este %.
x, dacd x>0
Modulul unui numdr real x este |x| = 0, dacd x =0
—x, dacd x <0
Exemple: [12| =12; 0] =0; |-12]| =12

» Fractii ordinare si fractii zecimale

. - a - - .
O pereche de numere naturale a si b, cu b # 0, scrisd sub forma 3,» Teprezintd o Sfractie
(fractie ordinard).

. ..a v . .
Pentru orice fractie b ase numeste numdrdtor, iar b se numeste numitor.

subunitard, daci a < b (exemplu: %)
Fractia % este 9 echiunitard, dacia=b (exemplu: %)

supraunitard, daci a > b (exemplu: %)
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Boua fractii % si 2 (a,b.¢, d e N, b+0,d+#0) se numesc fractii echivalente daci
reprezinta-aceeasi-parte dintr-un intreg sau‘din mai multi intregi identici. Se noteazi % = i{,

Dintre doud fractii care au acelasi numitor, mai mare este fractia care are numaritorul
mai mare. Dintre doud fractii care au acelasi numarator, mai mare este fractia care are
numitorul mai mic.

7.3.9_9
Exemple: 75> 75; = < 5.
P 107100572

i~ . . . a . = ~ A -
Scoaterea intregilor din fractia 7, a > b, se realizeaza efectuand impartirea cu rest a : b.
b’ g

|
25:4=) rest! | 2 =67
- 4
24 T 4
=1
. o . : n_mprn
Introducerea intregilor in fractie se face astfel: m A —

A amplifica o fractie cu un numar natural diferit de 0 inseamna a inmulti si numéaratorul
st numitorul acesteia cu acel numar. Exemplu:

73 2.3 6

4 2-4°38
A simplifica o fractie printr-un numar diferit de 0 si de 1 inseamna a imparti si numitorul
s1 numadratorul acesteia la acel numar.

9% _9:3 3
15 15:3°5

ol

Fractia care nu se mai poate simplifica se numeste fractie ireductibild. Exemplu:

Adunarea, sciderea, inmultirea, impdrtirea fractiilor ordinare

* Pentru a aduna/scddea doui fractii, acestea trebuie aduse la acelasi numitor (c.m.m.m.c.
al numerelor care reprezintd numitorii celor doud fractii).

°n-%= nl-,a; %-n abn’ Zfi Z:fl’ pentru orice numere naturale a, b, ¢, d, n,
b£0,d+0
.%:%:%-%—Z:d,pentruorlcenumerenaturalea byc,d,b#0,c#0,d#0

a

Aflarea unei fractii dintr-un numir: ¢ b dinec= T’ pentru ¢, b, ¢ numere naturale, b # 0.

» Procente

. P = -
Fractia de forma 100° unde p este un numar natural, se numeste procent. Se noteaza cu

=

p%o si se citeste ,,p la sutd”. Pentru a afla p% dintr-un numdr »n procedam astfel:

P

. P _pn
p%dmnf—]00 n ]OO
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Exercitii siprobleme

1. Multimea numerelor naturale
I. Calculati:

a)y2-8—10; d)(11+33+66):11;
b)17+2-3+(17+2) 3; e)18+19:19—-19;
¢)12-5+120—12-15; D 600:25-38:19.

2. Calculatia~ b +csia—(b+c)in fiecare dintre cazurile urmatoare:
aya=15.5h=3,¢c=7; c)a=2,b=3% =4,
b)a =108, b=98, c=10; da=3"4+43,b=2°+33 ¢=5+35}

3. a) Calculati xy + 5xz — 4y, stiind cd y + 5z =7 six = 3.
b) Calculati 2ab + 3bc +4b-, stiind cd 2a + 3¢ + 5h=22s1b=2.
¢) Calculati x, stimd caxy+xz=18siy+z=3.
d) Calculatia — b+ 3 ,stiind ca ax — bx +7 =21 six=2.
e) Calculatix+23+y+5, stiindcd vy +x=173.
f) Calculati 17+ p+24 + x, stiind cax +4 +y = 282.

4. Ordonati descrescator numerele «, b, c, stiind ci:
a=312—(24+67),b=312-24+67,c=312+24-67.

§. Daciag=15-951b=27-105, calculati:
a)b:a b)a+h; c)(b—a):a;
dy(b+a—22):22; e) (a+ b)(b—a).

6. 2) Determinati 4x + 20v, stiind ca x + 5y = 14.
b) Determinati 12x — 9v + 8, stiind cd 4x — 3y +4 =15,
¢) Determinati 2x + 3y + 4z, stiind cd x + v +z=28 si x + 2y + 3z = 08.
d) Determinati 6x + 17y + 2z, stiind cax +4y =951 3x + Sy + 2z = 19.
¢) Determinati 11x + 15y + 14z, stiind ca x + 5y =17 sidx + 7z = 15.
) Determinati x + 6y, stiind ca x + 5y =49 si x + 7v = 67.

7. a) Produsul numerelor naturale a si b este egal cu 208, iar produsul numerelor
naturale a + 4 si b este egal cu 272. Deteminati numerele a $1 b.
b) Produsul numerelor naturale « si b este egal cu 3465, iar produsul numerelor
naturale @ si b — 22 este egal cu 3135, Deteminati numerele a si b.

8. Aflati doud numere naturale x si v, stiind ca, daca il marim pe y cu 6, produsul celor
doud numere se mireste cu 42, iar, daca il micsoram pe x cu 4, produsul celor doua
numere se micsoreaza cu 32.

9. Aflati numerele de trei cifre care au produsul cifrelor egal cu 6.

10. Cite numere de forma ab cu ambele cifre impare exista?

11. Calculati abc + bea + cab, stindcaa+b+c=17.

12. Determinati numerele naturale de forma ab, cu proprietatea ab + ba = 66.
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I3. Determinati numarulnatural de doua cifreccare adunat cu suma cifrelor sale da 76.
14. Afitati-¢i abe-+ beal+cab 1 37)pentriboricare cifre nenule a. b, c.
1§. a) Determinati numarul de forma ab pentru care 3ab +ab5 = 558,

b) Determinati numarul de forma ab pentru care 2ab6 + ab32 = 9938,
¢) Determinati numerele naturale de patru cifre care se micsoreazd cu 2916 daca
ultima c¢ifrd se muta in fata numarului.

16. Calculati:

a)l+2+3+...+100; d)10+20+30+ ... +2020;
byl +3+5+...+99; eyl +4+7+...+301;
)4 +8+12+16+ ... +96; H3+8+13+18+...+1008.

17. Se dau numerele naturale:
a=1+3+5+7+...+2019s1b=2+4+6+8+ ... +2020.
a) Comparati numerele a si b.
b) Calculati b — a.
c) Aratati cd u este patrat perfect.
d) Aratati ¢i b este divizibil cu 101.
¢) Determinati restul impartirii numarului ¢ + b la 2020.
18. [La o impartire de numere naturale, catul este 5 si restul este 14. Suma dintre
deimpartit, impartitor, cat si rest este 135. Aflati deimpartitul si impéartitorul.
19

Prin impartirea numarului natural » la 8 se obtine catul 7 si restul egal cu 3. Aflati
numarul #.

20
21

Calculati suma numerelor naturale care prin impartire la 7 dau catul 9.

Calculati suma numerelor naturale care prin impartire la 8 dau cétul 6 si restul un
numar natural par.

22. Prin impartirea numdarului natural » la § se obtine restul 5. Aflati restul impartirii
numdrului » la 4.

23. Ardtati ca nu existd numere naturale care prin impartire la 6 sa dea restul 3, iar prin
impartire la 9 sa dea restul 4.

24. a) Fie x s1 v doud numere naturale si ¢ = [4x + 35y +47. Aflau restul impartirii lai a

la 7.

b) Aflati restul Impartirit numaruluig=1-2-3-...- 2018 + 2019 la 2020.
2§. Determinati numerele naturale ¥¥z care prin impartire la 37 dau cétul 4 si restul 4x.
26. Comparati urmatoarele numere:

a) 252| S] 2723; f) 23() S] 320;

b) 34 si 925; g) 577 5i 26

C) 435 SI 820; h) 321() Sl 5i40;

d) 52()() Sl 12560, 1) 1070 Sl 5]00;

e) 1251 5i 2579, §)200°" i 810+ 1090,
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27. Calculati:

I B 3 o e} 3y 3Y; 1) 251053012516 (53)°;
b) 53_52; f) 23.25; J) 3#.0925 . 2730;
c) 113 =3°+70+07; g) (310)2 : (397 k) 4°0: 830 :16%;
d) 3 +2)2+(7-3) hy34-39-3%:(3%9)% 1) (3315 :(27°)° : 81°.
28. Efectuati calculele, utilizind factorul comun:
a) 257 + 2% 4 2%, O 1IH—3-1113-1112.2;
b) 654 +3 54 +2 - 5% d) 81" 3. 8% g7 7.
29. Determinati numdarul natural » in fiecare caz:
a) 8"+ 8" 1=172; e) 72 L4723 =350 71,
b)67+673=217-6"; ) 521+ 521 =750,
c) 34-35-316 =3 g)21-22.23. 2l0=7n
d) (8- HW:45: 23 =27 h)3%-3%-36. . -330=9"
30. Calculati:
a)2' +22+23+ .., + 2100, b) (32 +33+3%+ ... +3%)-2+9;

) (42 +4%+45+ . +4%) .15,
31. Determinati ultima cifra a numerelor:
a) 21(11;
b) 201921,
¢) 12020 4 22019 4 32018 4 42017 1 52016 1 G201 1 72014 1 2013 4 2012,

32. Aratati cd numarul n = 82018 + 62019 4 52020 agte divizibil cu 5.

33. Determinati numerele de forma ab pentru care 15 - ab este patrat perfect,

34. Ardtati ca numarul »=ab + ba —aa — bb + 64 este atat patrat perfect, cét si cub
perfect.

3§. Fie » un numar natural nenul si x = 10" + 3. Aratati ca x nu este patrat perfect.

36. Aratati ci numarul n=1-2-3-4-...- 15+ 7 nu este patrat perfect.

37. Ardtati cd numarulx = 77" + 2 - 727 %1 + 721+ 2 este patratul unui numar natural pentru
orice numar natural 7.

38. Aritati cd numarul x=(2 - 52 +2- 5% +4.5%)-125% este cub perfect.

39. Se considera multimea A= {0, 1, 2, 4, 5, 9, 12, 239, 448, 1230;}. Determinati
multimile 4 N D5, AND, ANDg, A= D\, AN M, AN M,, AN M, (multimea D,
reprezintd multimea divizorilor naturali ai numarului », iar multimea M, reprezintd
multimea multiplilor naturali ai numarului 7).

40. Se considerd multimile 4= {x |[x €N si23<x <51}, B={x|x€ A s1x:3},
C=i{x|x€Adsixi2},D=4{x|x€ds19|x}, E={x|xEAsixi5},
F={x|xeAdsix:10}, G={x|x € A4 g1 x e numdr prim}.

Enumerati elementele multimilor 4, B, C, D, E, I, G.

30 Matematica - Evaluarea Nationald



41,

Determinati suna divizorilor naturaliainumérului x in fiecare caz:
a)yx'=18; b) =34 c)x=35.

42. Determinati numarul de divizori naturali ai numerelor:

43.

44.

46.

47

48.

49.

50.
51.

a) 45; b) 49; c) 125; d)216.

Se considerd multimile 4 = {x e N|x+4 <9} si B= {x € N| x e divizor al lui 12}.
a) Determinati elementele multimilor 4 si B.

b) Determinati elementele multimilor AUB, AN B, A~ B, B— A.

¢) Calculati cardinalul multimii 4.

a) Determinati numerele de forma 256 divizibile cu 2.

b) Cate numere de forma 647b divizibile cu 5 exista?

¢) Determinati numerele de forma 24356 divizibile cu 3.

d) Cate numere de forma xy¥ divizibile cu 2 existd? Care este cel mai mare dintre
acestea?

Se considerd multimile 4 = {n € N |3n4 : 3} si B= {n €N | 321 : 2}. Determinati
elementele multimilor 4, B, AU B, AN B, A~ B, B~ A si cardinalul multimii B.

a) Determinati numerele naturale @ si b, stiind ¢i numirul 535 e divizibil cu 15.
b) Determinati numerele naturale a, b si ¢, stiind ¢ numarul 2abc e divizibil cu 90.
¢) Calculati suma numerelor de forma 4a7h, care sunt divizibile cu 45.

Aratati ca:

a) 7"+ 7771+ 77721 3, pentru oricare numar natural n.

by 7527+ 45214212 + 52774 1 48, pentru oricare numar natural n.

€)27*3 3nt 46754277237 1 1] pentru oricare numar natural 7.
d)25-127-37724-6- 4111 9nT2 4 11 F2. 2143 1 23 pentru oricare numar natural 7.
e)2"*% - 57%3 41 1 3, pentru oricare numar natural ».

Aratati ca:

a)y | +21+22+423+ . +2%: 7,

b)3?+3%+ ... +3101:12;

€) 52+ 5%+ .. + 52020 3],

Determinatt numarul natural » in fiecare caz;

a)(n+2)[15; d)(n+1)|(2n+3);
b) (2 +3)20; e) (2n+35) | (4n+28);
)30 (2n+1): ) @n+1)|(Tn+9).

Determinati numarul natural », stiind ca (n+7) | (2n—8) si 2n—8)| (n+ 7).

Determinati elementele multimilor:

A={n€[N’%EN},BZ{/?EN}MEN},

n+1
_ 6n+ 10 _ Tn+14
C—{ME[N SIS elN},D—{nelN 3750 E]N}.
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52.

53.

54.

55

56

57.

§8.

59.

60.

61

62

63-

64.

65.

66.

32

a) Determinatinumerele!prime 'ai/brsicystind cd a +4b + 6¢ = 56.
b)/Determinatl numerele prime g, b.si.c-cu proprietatea 5a + 3b + 10c = 140.

a) Fie x si v numere naturale cu proprietatea ca 5 | (7x + 2y). Aratati ¢a 5 | (x + ).

b) Fie x si y numere naturale cu proprietatea ca 3 | (7x + 4y). Ardtati ca 3 | (5x + 2y).
Determinati cel mai mare divizor comun si cel mai mic multiplu comun al numerelor
a si b si verificati relatia [a, b] “(a, b)=a- b, unde [a, b] reprezintd cel mai mic

multiplu comun al numerelor a si b, iar (a, b) reprezinta cel mai mare divizor comun:

a)a=78, b=060; c)a=112, b=252;

b) a=450, b =1300; d)a=45,bh=098.
Determinati numerele naturale a si b, stiind cd:
a)(a,b)=3sia+b=18; d) (a, b) = 125 |a. b] =216;
b)(a, b)=5sia-h=750; ¢)(a, b)y=12sia - b=13824;
¢)(a, by=7si2a+3b=168; fa-b=3648si [a, b] =912.

a) Aratati ca numerele n+2 si 7n+ 15 sunt prime intre ele, pentru oricare numar
natural 7.

b) Aratati ¢a numerele 47+ 9 si 3n2+ 7 sunt prime intre ele, pentru oricare numar
natural #.

a) Aratati ¢ (n+4, 4n+ 17) = 1, pentru oricare numdar natural .

b) Aratati ¢d (2n+ 3, Sn+ 7) = |, pentru oricare numdr natural .

Determinati cel mai mic numar de elevi care se pot alinia in coloane de cate 6 elevi,

8 elevi si 10 elevi.

Trei autobuze pleaca dintr-o statie in fiecare dimineata la ora 6. Primul revine in

statie din ord in ord, al doilea din 2 in 2 ore. iar al treilea din 90 in 90 de minute.

Dupa céte ore se intalnesc din nou in statie cele trei autobuze?

Determinati cel mai mic numdr natural care impartit la 18, 45 si 54 da de fiecare data

restul 13 si caturi nenule.

Determinati cel mai mic numar natural care impartit la 24, 30 si 81 da de fiecare daté

restul 15 si clturi nenule.

Determinati numerele naturale cuprinse intre 2000 si 5000 care impartite la 28, 49 si

35 dau de fiecare data restul 10 si caturi nenule.

Determinati cel mai mic numar natural care impartit la 14 da restul 8, impartit la 15

da restul 9 si impartit la 60 da restul 54.

Determinati numerele naturale cuprinse intre 100 si 1000, care impartite la 12, 15 si

18 dau resturile 6, 9, respectiv 12, si caturi nenule.

Determinati cel mai mic numar natural care impartit la 7 dd restul 1, impartit la 8 da

restul 4 si impartit la 9 da restul 7.

Impartind numerele 1018 si 2018 la acelasi numér natural nenul, 77, obtinem resturile

17, respectiv 16. Determinati toate valorile numarului ».
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67.

68.

69

73.

74.

impartind mumerele 642, 385 $1'532 /la-acelasi numir natural nenul », se obtin
resturile 12,10, respectiv 7. Determinati numdrul la care au fost impirtite.
Numerele 129, 93 §i 168 se impart la acelasi numdr natural nenul si se obtin resturile
9, 13, respectiv 8.

a) Determinati cel mai mare numar natural care indeplineste conditiile problemei.
b) Determinati cel mai mic numar natural care indeplineste conditiile problemei.

¢) Cate numere naturale indeplinesc conditiile problemei?

Calculati media aritmeticd a numerelor:

a) 10 si 28; b) 7; 17; 15 i 5.

Media aritmetica a doud numere este 24. Aflati unul dintre numere, stiind ¢4 celilalt
este 31.

Media aritmetic a trei numere este 56, iar media aritmetici a primelor doui este 49.
Determinati cel de-al treilea numar.

Fiecare dintre cei 583 de elevi ai unei scoli vorbeste fluent cel putin una dintre
limbile engleza sau franceza. Dintre acestia, 415 vorbesc fluent limba engleza si 270
vorbesc fluent limba franceza.

a) Céti elevi vorbesc fluent ambele limbi?

b) Cati elevi vorbesc fluent numai limba franceza?

Optsprezece elevi ai unei clase participa la cercul de lecturd, iar 19 participa la
cercul de informaticd. Stiind ca in clasd sunt 30 de elevi si fiecare dintre ei
participd la cel putin una dintre aceste activitati, aflati cati elevi participa att la
cercul de lectura, cat si la cercul de informatici.

Intr-o clasa sunt 28 de elevi. Dintre acestia, 14 joaca fotbal, 20 joacd handbal, iar 3
nu joacd nici fotbal, nici handbal. Céti elevi din clasi joacd numai fotbal?

75. In vacanta de primavari, elevii unei clase merg la muzeu sau la gridina zoologica. Se

2.

stie cd 17 elevi merg numai la muzeu, 15 merg numai la gridina zoologic, iar 5 elevi
merg si la muzeu si la gradina zoologica. Aflati cati elevi sunt in acea clasa.

2. Multimea numerelor intregi

Se dau multimile A= {x €Z | -2<x<3}siB={x€Z|-3<x<0}.

a) Scrieti elementele multimilor A4 si B.

b) Calculati suma elementelor multimii A.

¢) Determinati elementele multimilor AUB. AN B, A\B, B\ 4.

Se daunmultimile 4 = (x e Z | -3<x<S5},B={x € Z| x| <7},

C=x€Z |x>-8},D={x€Z|XI<4},E={xcZ]||x]<-2}.

a) Determinati cardinalul multimilor 4, B, C, D, E.

b) Determinati multimile 4NB, CuB, CnD, CuD, D\4, A\B, B\ C,
ANCUD), Bn(CuD). EU(D\A).
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